
Mathematics. - Ueber BESSELsche, STRUVEsche und LOMMELsche 
Funktionen. (Zweite Mitteilung). Von C. S. MEIJER. (Communi
cated by Prof. J. G. VAN DER CORPUT). 

(Communicated at the meeting of February 24, 1940.) 

§ 4. Aus (36), (55) und (56) geht hervor 

K" (2 z) = t zO' G~;g (Z2 10, --v) = t zO' Gf;~ ( z21 t. O~ -v), . (74) 

Ebenso folgt aus (35). (55) und (56) 

JO' (2 z) = zO' Gt~ (z211. Oi _ ) . . . . . . (75) 
2' , V 

und 

J (2 ) - -v G2,o (2/ t ) 
" Z - Z 1,3 Z t. v, 0 . . . . . . (76) 

Wendet man nun (26) auf die rechte Seite von (74) an. so erhält man 

Nimmt man hierin a = v. 50 bekommt man mit Rücksicht auf (49) 26) 

00 

K" (2z) = --- Kv (zu) (u2-l)"-t UI - 2v du; 2z" J' 2 

r(v-t) Vn 
(77) 

I 

diese Beziehung gilt für I arg z I < t n und m (v) > t. 
Auf analoge Weise findet man mit Hilfe von (75) und (45) 

hierin ist z> 0 und m(v) > t. 
Aus (76) und (46) folgt schliesslich 

00 

J" (2 z) sin vn = f(=-Y;:;;t),F 1 f-" (z u)-J; (z u)! (U2_1)-v-~ U1+2v du: (79) 
1 

hierin ist z> 0 und m(v) < - t. 

26) G;l,; (ç Ibal ' .... abP) ist eine symmetrische Funktion von bi, ... , bm. 
, 1;",/ q 
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§ 5. Für die Funktion Y,,(z) gilt wegen (26) und (37) 

hierin ist z > o. m (v) < t. h = O. ± 1. ± 2. . ... und a be1iebig mit 
0< m (a + tv) < t - m(v). 

Nun folgt aus (56). (55) und (35) 

G2'O(1'21 -tv-h-t ) 
1,3 4" -tv-h-t. tv.-tv-h-t 

Der Spezialfall von (80) mit a = - i v - h - i Befert daher 

in dies er Relation ist z > 0, h = - 1. - 2. - 3 •.... und m (v) < h + 2. 
Ist 1 = O. ± I, ± 2, ...• so hat man mit Rücksicht auf (55) und (37) 

- 1. 1 2,0 1. 2 -2V -]" - -2 _ I+h 1 I 
( 

1 

1 1[ hl) 
-L ') GI,3 4 C tl-tv. tv-tl. -tv-tl-h-i - (-1) (2 C) Y,,-I ('). 

Für a = 1- t v geht (80) also in 

00 

( __ 1)121-1 ziJ 
y" (z) = r (I) Y,,-I (z u) (u2-1 )1-1 U,,-I + I du . . (82) 

I 

über: hierin ist z> O. 1= 1,2.3 ..... und \H (v) < t -Z. 

Ist z > o. m (v) > - t und 0 < m (a - t v) < m (v) + t. so folgt aus 
(26) und (37) 

. Nun hat man wegen (55) und (37) 
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aus (83) mit a = t l' + Je ergibt sich also 

Diese Beziehung gilt für z > o. m (1') > - t und beliebige Werte von 
Je mit 0 < m (Je) < m (v) + t . 

Wegen 

Yi (w) = - V- 2 cos W. 
llW V 2 . 

Y_! (w) = -- sm W 
llW 

geht (84) für Je = t -1' bezw. Je = - t -v in 

[z> 0; I m (1') I < i] (85) 

bezw. 

00 

Yv (z) = ---= ·-2--;;-+'-
22+v Z-'-I JSin (zu) u du 

T(-t-~,) V II (u -1) , [z >0; -1 < m(v) < --~-] (86) 

1 

über. 
Die den Relationen (81) bezw. (82) entsprechenden Integraldarstellungen 

der Funktion J.(z) sind 

Jv(Z). T(-h-t) 't YV+hH (zu) (u2-1)-h-t u'+h-r: du . (87) 
(-1)h+12hH Z-h-1Joo i 

[z> 0; h = -1. -2. -3, ... ; m (v) < h + 2J 

bezw. 

. (88) 

Formel (87) kann mit Hilfe von 27) 

J. (z) = J-v (z) + Yv (z) sin Vll 

cos Vll 

aus (58) (mit -v statt v und Je = - h - t) und (81) abgeleitet werden; 
auf analoge Weise folgt (88) aus (58) und (82). 

27) Siehe (32). 

369 

Die Relationen (81). (82). (84). (85). (86). (87) und (88) waren 
bekannt 28). 

§ 6. Die Anwendung von (7) auf (42) Befert 

Nun folgt aus (55) und (42) 

G3.1 (1 '2\ t + t ft ) 
1.3 4" t+tft.-P+ta.iJe-t a 

=(t CV 21+À-p T(t-i ft+t-Je-t a) T(-~-t ft + p +ta) SP-À,o((;). 

Die Funktion Sp, v (z) besitzt daher wegen (89) (mit a = t Je + i a und 
fJ = t Je - t a) die Integraldarstellung 

p,V - T(t-tft-tv) T(t-tft+tv) T(Je) p- ,a (90) 
S (z) - 2z

À T(t=tft+tJe-~a)!(t -t ft+tJe-tl a)j~s À (zu) l 
X 2FI (tJe + ta-tv, tJe + {-a+ -~-v; Je; l-u2) (U2_~)À--I uo+1 duo 

Hierin wird z *- 0, I arg z I < II und m (ft ± 1') < 1 vorausgesetzt; Je und 
a sind beliebige Zahlen mit m (Je) > 0 und ft- Je ± a *- 1. 3, 5, .... 

Für a = v - Je findet man eine den Formeln (58), (63) und (84) ent~ 

sprechende Beziehung, nämlich 

00 

S () _2ZÀT(t-tft-.~v+Je)Js ()( 2 1)),-1 .-À+1d . (91) 
p,V z - T(t-tft-tv)T(J,) p-)".-À zu u - u u, 

I 

diese Beziehung gilt für I arg z I < ll, m (ft + v) < 1 und be1iebige Werte 
von Je mit m (Je) > O. 

Man bekommt eine mit (69) verwandte Integraldarstellung für Sp, .(z), 
wenn man Je = 1 - a und 11 = cosh t setzt in (90). Denn durch diese 
Substitution geht (90) wegen (68) in 

S (z) = Ê~.-o T (1 - t ft--a) T (1 =- t- IJl, 
p,V T(t-t IJ-t 1') T(t--tft + tv) 

ct:; 

X J Sp+O-l, a (z cosh t) P'!v-l (cosh 2 t) sinh 1-0 t cosh t dt 
o 

• (92) 

28) NIELSEN. [16J. 222- 223; WATSON, [17J. § 6.13. Formel (4). Für (86) verg!. 
man MAYR, [5J, 230, Forme1 (3a). 
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über; in dieser Re!ation ist I arg z I < n, ffi: (fl.± 1') < 1 und a beliebig 
mit ffi: (a) < 1 und t fl + a =t= 1. 

Setzt man a = - t und 11.= cosh t in (90), so erhält man mit Rücksicht 
auf (73) (i eh benutze Sf',' - Sf', - v) 

2,uH zie r(t-fl + A) V;; 
Sf', v (z) = r(t-tfl-t 1') r(t-i fl + t 1') 

00 • • (93) 

X J Sf'-le,i (z cosht) P;-=-\ (cosh t) sinh le t cosht t dt; 
o 

hierin ist I arg z I < n, ffi: (fl ± v) < 1 und A beliebig mit ffi: (A) > 0 und 
fl-1=t=1· 

Der Spezialfall von (92) mit a = t liefert wegen (70) 

diese Beziehung, gültig für I arg z I < n und ffi: (fl ± 1') < 1. komm t au eh 
zum Vorschein. wenn man A = t setzt in (93). 

§ 7. Aus (41) und (42) geht hervor 

21-v 
Hv (z) - Y. (z) = .. --- 1 V S,.,. (z) . . . • . (94) 

r(1l + v) n 

Mit Hilfe dieser Beziehung kann man aus (90), (91), (92) und (93) 
Integraldarstellungen für Hv(z) - Y.(z) ableiten. Aus (94) und (91) 
folgt z.B. 

21- 1e zie cos vn 
1 H,. (z) - Y. (z) l cos (1' - A) n = r (i) -----

. • (95) 00 

X JI HV-Ie (zu)- Y.-Ie (zu)l (u2_1)Ie-l uv-le+l du; 

1 

hierin ist I arg z I < n, ffi: (v) < t und A be!iebig mit ffi: (A) > O. 

Ist I arg z I < n und ffi: (a - t 1') > t, so findet man durch Anwendung 
von (26) auf (41) 

. (96) 
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Nun hat man wegen (55) und (50) 

Gg(?;;2Is t+1t 1'

1 ) = ?;;v Gf:j (?;;2[ t )= ?;;'n~H~I)(C)H;2)(c); 
-2-1', -21', 2" l' v, -v, 0 2 cos vn 

aus (96) mit a = tv ergibt sich somit, .Ealls I arg z 1< n und ffi: (1') > t ist, 

Hv (2z)-Yv(2 z)= /~~~) J H~l) (zu) H~2) (zu) (u2-1)v-! UI- 2v duo (97) 
1 

Auf analoge Weise findet man mit Hilfe von (38) und (H) 

. . . (98) 

hierin ist z > 0 und ffi: (1') > t. 
Ebenso folgt aus (39) und (48) 

I,.(2z)-lv(2z) = , 4z
V JooJy(ZU)K.(ZU)(U2_l)Y-~UI-2"dU;. (99) 

I (1'-t)Vn 
1 

diese Beziehung gilt für I arg z I < t n und ffi: (v) > t. 
Schliesslich folgt aus (40) und (47) 

00 

!Ly (2z)-Ly (2z)1 sin 1'n= :;1'V~)J1I:y(ZU)-I;(zu)l(u2-1)'-iUI-2v du; (100) 
1 

hierin ist I arg z I < ·t n und ffi: (1') > t. 
Die Relationen (97), (98), (99) und (100) entsprechen (77). (78) und 

(79); Forme! (98) war bekannt 29). 
Mit Hilfe von (26) kann man auch Umkehrformeln 30) für (97), (98), 

(99) und (100) ableiten. Die Umkehrformel von (98) lautet z.B. 

hierin wird z > 0 und I ffi: (1') I < t vorausgesetzt. Diese Beziehung kommt 
zum Vorschein. wenn man (26) mit a = t auf (44) anwendet und (38) 
benutzt. 

29) WATSON, [17J, 417, Formel (9). 
30) Die Umkehrformel von (26) lst 
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Aus (26) und (40) geht hervor 

_ 2COSy:n; 2,1 122 "2 2
Y 

2 "+'v-l 1-2" • J~ ( ] 1+] ) 
L,,(z)-lv(z)- T( +---1-)- G1,3 4 Z U 1..+1.. 1.. (U -1), U du, 

a "2 y :n; 2 2Y ,a'2 Y 
1 

ersetzt man nun a durch À - i Y, so erhält man wegen (40) die mit (58), 
(63), (84) und (95) verwandte Forme! 

hierin ist I arg z I < t n, m (Y) < i und À, beliebig mit m (?c) > O. 
Die entsprechenden Integraldarstellungen der Funktionen Hv (z) und 

Iv (z) -lv (z) sind 

. . (lOl) 

(wo m (Y) > -- t und ?c beliebig mit 0 < ffi (?c) < m (Y) + t) und 

(wo m (Y) > - 1 und À, be!iebig mit 0 < m (À,) < m (Y) + 1). 
Der Beweis von (101) bezw. (102) geht durch Entwicklung der Funk~ 

tionen Hv_le(zu) bezw. Iv-le(zu) -lv-I. (zu) (siehe (31) und (34)) und 
gliedweise Integration 31). 

Nun folgt aus (34) und (31) 

H-i (w) = Vn ~ sin w, 

die Spezialfälle mit À, = Y + i von (101) bezw. (102) liefern also 32) 

31) Die (101) und (102) entsprechende Integraldarstellung für Jv (z), nämlich 

1 

21
-1. zleJ' Jv (z) = TW. Jv-Ie (zu) (1_u2)Ie-l uv-Hl du, 

o 

ist schon lange bekannt: man verg!. WATSON, [17J, 373, Ferme! (1). 

32) Ich nehme an, dass ffi (v) > - ~ ist. 
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bezw. 
1 

Iv (z) -lv (z) = (1-u2)v- t e-Z u duo 21
-

v 
ZV J 

T(Y+i) V:n; 
Q 

Diese Beziehungen waren bekannt 33). 

§ 8. Durch Anwendung von (7) auE (49) erhält man 

K 2 
( ) _ V; JooG3,Q ( 2 2] i ) ~ 

v Z - T (a + fJ) 1,3 Z u a, {J, 0 

X 2P l (a-y, a + Y; a + fJ; 1-u~) (u2_l)"+f3-1 U I - 2f3 duo 

Nun folgt aus (56), (55) und (36) 

Gi:~ (C 2
] i, l 0) - G~:~ (C2

1 fJ, 0) = 2 Cf3 Kf3 (2 Cl· 

. (103) 

Setzt man a = i und u = cosh t in (103), so findet man also mit 
Rücksicht auf (68) 

00 

K; (z) = 2zf3 V;.I Kf3 (2 z cosh t) p~=~ (cosh 2 t) sinhf3H t cosht tdt; (104) 
o 

hierin ist I arg z I < i:n; und {J beliebig mit m (fJ) > - i. 
Mit Hilfe von (46) und (35) beweist man ganz analog 

diese Beziehung gilt für z > 0, I m (Y) I < 1 und beliebige Werte von (J 
mit - i < m (fJ) < - 2 I m (Y) I + ~ .. 

Die Anwendung von (7) auf (50) ergibt 

00 

H(1)( )H(2) ( )= 4COSyn __ JG3,1( 22] i ) 
v z v z T(a+{J)n'ir 1 1,3 Z u a,{J,O . (105) 

X 2P1 (a-y, a + Y; a + fJ; 1-u2) (u 2_1)"+f3-1 U I - 2,S duo 

Nun hat man wegen (55) und (41) 

3, 1 2 "2 __ f3 3, 1 2 2 - "2 I' ( I 
] ) (] 1 IR ) 

G 1
,3 , i,{J,O -C G 1

,3 C i-tfJ,tP,-ifJ 

?;f3 :n;2 = ~-- 1 H_f3 (2 C)- y -13 (2?;) I. 
cos fJ n 

33) Man verg!. WATSON, [17J, 330. Forme!n (1) und (2). 

Proc. Kon. Ned. Akad. V. Wetenseh., Amsterdam, Vol. XLIII, 1940. 25 
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Aus (lOS) mit a = -} und a = cash t folgt also mit Rücksicht auf (68) 
Cl) _ 

( () 4z;3cosvn j' Hwi) (z) H,,2 (z) cos (3n = ---=- ! H-;3(2zcosh t)- Y-;3(2 zcosh t) l 
Vn . 

o 

x p~=f (cash 2 t) sinhlH ! t cosht t dt; 

in dieser Beziehung ist I arg z I < n. I ffi (v) I < t und (3 be!iebig mit 
ffi ((3) > -} . 

In ähnlicher Weise findet man mit Hilfe van (47) und (40) 

00 

2 2 2 ZI' sin 2 vnj' l l lI-1'(z)-I" (z)lcos(3n=-V;:; 1I;3(2zcosht)- -;3(2zcosht) 
o 

x ptf (cosh 2 t) sinh;3-H t cosh t t dt; 

in dieser Beziehung wird I arg z I < t n. I ffi (v) I < t und ffi ((3) > - t 
vorausgesetzt. 

Eine verwandte Integraldarstellung für J" (z) J -v (z) ist 

in 

2z;3 J ( ) D'-;3( 2)' "+' "d (6) J,,(z)J-,,(z)= V~ J-;3 2zcos<p r!--t cos <p smlJ '<pcoS'<p <p; 10 

o 

hierin ist (3 be!iebig mit - t < ffi ((3) < 1. 
Denn die zugeordnete LEGENDREsche Funktion erster Art wird für 

-- 1 < w < 1 definiert durch 34) 

m (1 + w)t m (l-w)-t m • 1 1 
Pn (w)= - T(I-m)--- 2FI (-n. 1 + n; l-m. il-il W ). 

Die rechte Seite van (106) ist also mit Rücksicht auf (31) gleich 35) 

I 

_______ 1 _____ ----= foF, (1-(3; -z2 a). 2FI (t -v. t +v;l+ (3; I-u) (l-a);3-ta--;3dll. 
T(l-(3) T(t +(3) V n 

o 

Ist - t < ffi ((3) < 1. so besitzt dieser Ausdruck den Wert 36) 

1 2) 
T(l-v) T(l + v) ,F2 H-; I-v. 1 +- v; -z • 

und diese Funktion ist gleich 37) Jw(Z) J-1'(z). sa dass Forme! (106) 
bewiesen ist. 

34) Man verg!. HOBSON [2], 227. 
35) !eh ersetze cos2 (p cl urch u. 
36) Siehe [13]. Formel (16). 
37) WATSON, [17]. 14:7, Formel (7). 
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§ 9. Für das Produkt K(! (z) K" (z) gilt wegen (7) und (52) 

K ( )K ( )- V;:; j7'G4'o ( 2 21 o. t ) (' z "z - I' ( +-- (3) 2,1 zap 1 + l _1_ _ 1 - a a.jJ'ilft 2V• 2ft 2V 
I 

(107) 

Nun folgt aus (56) und (36) 

weiter hat man 38) 

2FI (-Je. Je; t; -sinh2 t) = cosh 2 Àt. . . (l08) 

Aus (107) mit a = O. (3 = t und a = cash t ergibt sich also 

00 

KI' (z) Kw (z) = 2 J K(,+" (2 z cash t) cosh (ft-v) t dt; . . (109) 

o 

diese Beziehung. gültig für I arg z 1< t n, war schon lange bekannt 39). 
Durch analoge Anwendung von (7) auf (51) bekommt man 

8 j'f T".I" (z) = ;:;-i J I' +" (2 z cosh t) cash (ft-v) t dt;. . . (110) 

o 

hierin ist z> 0 und I ffi(ft-v) I < ï. 
Mit Hilfe van (7) und (54) findet man für die Funktion V", I' (z) 

00 

V, (z) = ~5°S (t fl:±J-..0 ncos (j- ft_=-t v) nj' G4" (2 21 t. 0 ) 
',I' T(a+(3) n t I 2,4 Z u a.(3.tp+t v.-tft-tv (111) 

X 2F, (a-lft + tv. a + t/u-tv; a + (1; l-a2) (u 2--1)"+;3-1 u1-2;3 duo 

Nun hat man wegen (56) tlnd (42) 

G~;!(?;210 1 l -+;.0_ 1 _.J_ )=GU(?;2/.l.l +1 t_ 1 _1 ) 
'2'2ft 2V• 'lft 2V 2'2ft il V• ilft 2V 

= 2 T(t-t ft-tv) T(t + lft + tv) SO,I' + ,,(21;). 

38) Man verg!. [6], Forme1 (4:2). 
39) WATSON, [17], 440. Siehe auch MEIjER, [8], 16-17; [9], 483. 



376 

Setzt man a = 0, fJ = -~ und U = cosh t in (111), so erhält man also mit 
Rücksicht auf (108) 

00 

8COS(~ft-ty);n;JS ( h) h( ) d Vv,.u(z) = ;n;2 0,!,+v2zcos tcos ft-yt t, 

° 
Diese Beziehung, gültig für 1 arg z 1 <;n; und 1 81(ft-y) 1 < 1. ist mit (109) 

und (110) verwandt. 
Durch Anwendung von (7) auf (53) findet man die entsprechende 

Integraldarstellung der Funktion U", f' (z), nämlich 

00 

8(ft+ y)sin(§y-tft);n;j' ( 
UV,f' (z) = ;n;2-- ---, S-l,.u+v (2 z cosh t) cosh ft-y) t dt; 

° 
hierin ist largzl <;n; und 181(ft-Y)1 <2. 

§ 10. Die Anwendung von (7) auf (54) liefert nicht nur (111), sondern 
auch 

Nun gilt wegen (56), (55) und (42) 

Aus (112) mit a = 0, fJ = -~ und u = cosh t ergibt sich also mit Rücksicht 
auf (73) 

00 

X J SI', v (2 z cosh t) p~~t (cosh t) sinhi-.u t cosh-.u t dt; 

o 

hierin ist 1 arg z 1 < n, 81 (ft) < t und 81 (ft ± '1') > - 1. 

(112) 
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AuE analoge Weise findet man mit Hilfe von (53) und (42) 

00 

X J S.u-l, v (2z cosh t) p~.::t.:t (cosh t) sinh}-/" t cosh-.u t dt; 

° 
diese Beziehung gilt für 1 arg z 1 < n, m (ft) < t und 81 (ft ± '1') > - 2. 

Die (112) entsprechende Integraldarstellung der Funktion Kf'(z) K" (z) 
ist wegen (7) und (52) 

(113) 

Nun hat man infolge (56), (55) und (36) 

G4
,0 (r2/ 0, t ) G2,0 ( r2 1 1 1 1 

2,4 '" 0 1 1" 1 1 1 = 0,2 S 2 Y -2ft,-"II--!..Y) '1f,':r'-2ft'-2ft-'I Y "," • 

= C-.u G&~ WI t y, -ty) = U-p Kv (2 Cl. 

Aus (113) mit a = 0, fJ = t und u = cosh t geht also hervor mit Rück~ 
sicht auf (73) 

00 

KI' (z) K" (z) = 2t -.u z-.u V;.[ K" (2 z cosh t) p~.::t.:t (cosh t) sinhi-f' t cosh-.u t dt ; 
o 

diese Beziehung, gültig für 1 arg z 1 < t;n; und 81 (ft) < t, habe ich früher 40) 
auf andre Weise abgeleitet. 

Ebenso beweist man, ausgehend von (51), 

hierin ist z> 0, m(ft) <,~ und 81(2ft±y) > - ï. 
Setzt man a=--= t - t ft + t '1', fJ = t -t ft- t 'I' und u = cotgh t in 

(113), 50 erhält man 

40) MEIJER, [9J, 482, Farmel (51), 
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Nun ist 11) 

2Fl (i- m, l-m+n; 1-2 m; 1--tgh2t) 

=2-2m T(1-m)sinh-n- 1 t cosh'z-2m+l t P~ (cotgh 2 t); 

diese Beziehung geht mit I-lilfe von (13) in 

2Fl (i-mi l-m + n; 1-2m; l-cotgh2t) 

= 2-2m T(1-m)sinhn--2m-l-l tcoSh-I!-1 t p~l (cotgh 2 t) 

über. 
Für die in (114) vorkommende Funktion 2Fl gilt daher 

2Fd-~--fl,~--,u+I'; 1--2fl; l-cotgh2t) ~ (115) 

= 2-2(' T( 1-fl) sinhv- 2/'H t cosh- v- i t P:'-t (cotgh 2t). ~ 

Ferner hat man wegen (55) und (43) 

( 116) 

Die Funktion Kr' (z) Kv (z) besitzt also mit Rücksicht auf (114), (116) 
und (115) die Integraldarstellung 

X W! -(',v (2 zcotgh t) P~_~ (cotgh 2 t) sinh2('-1 t cosh-1 t dt: 

hierin ist I arg z I < -Ir n und ffi (fl) < i· 
Genau so findet man, wenn man a = -t-t fl + tv, fJ = - -~--t fl-- t v 

und a = cotgh t setzt in (113), 

00 

Kr' (z) Kv (z) = 2~/ z~('-~JtJ e-Zcotght 

° 
x W_ ~-(',V (2 z cotgh t) P~~; (cotgh 2 t) sinh2(' t dt; 

diese Beziehung gilt für I arg z I < -Ir n und ffi (fl) < - -Ir. 

41) Man verg!. HOBSON, [2], 236, Forme1 (71). 

Mathematics. - Développements en série de polynomes d'HERMITE et 
de LAOUERRE à l'aide des transformations de GAUSS et de HANKEL. 
III 26). Par ERVIN FELDHEIM. (Communicated by Prof. J. G. VAN 
DER CORPUT). 

(Communicated at the meeting of February 24, 1940.) 

§ 5. Qaelqaes généralisations altérieares. 

Cette partie du travail contient des généralisations pour certains 
résultats de I et 1I, et surtout pour la formule (21) qui a été établie 
dans un travail actuellement sous presse 27). Nous allons montrer aussi 
que les développements (18), et une inversion de (60), permettent de 
donner une nouvelle interprétation pour quelques résultats connus. 

1°. Généralisation de l'éqaation intégrale (21). Si nous remplaçons, 
dans la formule (46), y et z respectivement par a + v et a -- v, cette 
relation nous fournit la transformée de GAUSS G x (a, a) du produit 

Hm (~-tV) Hl! (x p.~J a et v étant des valeurs quelconques de l'inter~ 
valle (- 00, + (0), les au tres paramètres restant assujettis aux conditions 
imposées pour (46). Si nous posons, dans la relation ob tenue, a=A=!,/,= 1, 
nous serons conduits à l' équation intégrale 

+00 

~JC(X-iU)2 Hm (x+v) Hl! (x-v) dx= 
Vn 

-00 
(61) 

(m ==- n) 

Cette équation résulte immédiatement de (20), et ne peut pas être consi~ 
dérée par suite co mme une généralisation de celle~ci. Mais son inversion : 

+00 

2m n! -.1 __ J C(ll+ix)' (v + i a)m-n L~m-l!) (2 u 2 + 2 v2) du = 
Vn 

-00 

=Hm (x+v) Hl! (x-v) (m==-n) 

(62) 

26) Les parties I et II ont été publiées dans les Proc. Kon. Ned. Akad. v. Wetenseh., 
Amsterdam, 43, 224-239; 240~248 (1940). 

27) FELDHEIM, [8]. Les nombres entre crochets renvoient à la Bibliographie placée 
à la fin de la 2e communication. 




